INFORMATIONEN FUR LEHRER+INNEN

Das Lerncenter/die Lerntheke zum Thema TEILBARKEIT NATURLICHER
LZAHLEN dient zur Festigung und Ubung im Mathematikunterricht. Das Material
ist ab der 6. Klasse einsetzbar.

Das Material beinhaltet 30 Aufgabenkdrtchen zu folgenden Teilbereichen:

* Vielfache/Vielfachenmenge TEILBARKEIT NATURLICHER ZAHLEN
« Teiler/Teilermenge (Norre: ) (Kiasse: IHE
* Textrechnungen Trage hier den Ttel deiner bearbeiteten Aufgabenkéirtchen ein: § %
« Teilbarkeitsregeln 7 O
«  Primzahlen 2 O
«  Primfaktorzerlegung : O
« [Euklidischer Algorithmus 2 8
¢ ggT 6 O
. kg\/ 7 O
e Zusammenhang von ggT und kgV 8 O
9 O
@ 0 O
\
i TEILBARKEITSREGELN @

e
o ,Teller* und Tellermend rage die Tabelle In dein Heft. Kreuze dann an, wodurch die Zahlen der

- riff
1. Erkldre die Bed Zelle teilbar sind. Verwende dabei die gelernten Teilbarkeitsregeln.

2) Teler: -
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Jede/r Schuler*in  bekommt eine Kopiervorlage des Arbeitsplans. Die
Aufgabenkdrtchen werden in der Klasse aufgelegt und die Schuler*innen holen
sich selbststandig die bendtigten Aufgabenkarten. Zusdtzlich habe ich darauf
Wert gelegt, den Papierverbrauch zu minimieren. Daher ist es gedacht, dass die
Kdrtchen 1x hergestellt werden und die Schiler*innen hauptsdchlich in ihr Heft
schreiben.

Wdhrend des Arbeitens konnen die Schuler*innen auf der Rickseite der
Kartchen die Losungen selbst kontrollieren. Ich habe das Material so formatiert,
dass ihr das Material einfach doppelseitig drucken konnt, und so automatisch die
Losung auf der RUckseite habt.

Aufgrund der hohen Anzahl an Kartchen liegen dem Lerncenter mehrfach
differenzierte, leere Arbeitspldne bei. Die Lehrperson kann also selbst wdhlen,
welche Kdrtchen in der Klasse eingesetzt werden und die Schuler*innen
notieren im Arbeitsplan selbststdndig, welche Kartchen erledigt wurden.




UBERBLICK AUFGABENKARTCHEN

In dieser Tabelle werden alle Aufgaben des Lerncenters genauer erkldrt. Zu
jedem Aufgabenkdrtchen-Titel gibt es drei Differenzierungen die nach
Schwierigkeitsgrad gekennzeichnet sind. Bei dem Schwierigkeitsgrad (leicht =
grin, mittel = gelb und schwer = rot) handelt es sich lediglich um eine
Empfehlung. Die Lehrperson kann natlrlich selbst entscheiden, welche
Aufgaben fur die Schuler*innen machbar sind. Die Schwierigkeitsgrade sind
auch auf den einzelnen Aufgabenkdrtchen mit den jeweiligen Farben markiert.

AUFGABENKARTCHEN INHALTE/KOMPETENZEN SCHWIERIGKEIT

» Vielfachenmengen aufschreiben
+ Hilfestellung: Elemente der
Vielfachenmengen sind gegeben

» [Erklaren der Begriffe ,Vielfache" und
,Vielfachenmenge”

Vielfache / Vielfachenmenge » Vielfachenmengen aufschreiben

» [Erklaren der Begriffe ,Vielfache" und
,Vielfachenmenge*

« Gezielte Elemente/Bereiche von
Vielfachenmengen angeben.

+ Teilermengen aufschreiben
+ Hilfestellung: Elemente der
Teilermengen sind gegeben

» Erkldren der Begriffe ,Teiler und
Teiler / Tellermenge » 1 ellermenge”
+ Teilermengen aufschreiben

+ Teilermengen aufschreiben
« Auf ,vollkkommene Zahlen“ prifen
(Hilfestellung gegeben)

» Zwei leichtere Textbeispiele zu
Teilermengen.

» Zwei mittlere Textbeispiele zu

Textrechnungen Teilermengen.

* Ein anspruchsvolleres Beispiel mit drei
Fragestellungen

+ Beispiele sind in einer Tabelle gegeben
(ankreuzen welche Zahlen wodurch
teilbar sind)

« Schriftliches Erkldren von 5

Teilbarksftsregeln Teilbarkeitsregeln inkl. Beispiel

» Ziffern mUssen so ergdnzt werden,
dass die Zahlen teilbar/nicht teilbar
sind
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AUFGABENKARTCHEN

INHALTE/KOMPETENZEN

SCHWIERIGKEIT

Primzahlen

Erklarungssdtze zu Primzahlen
vervollstandigen
Aufzadhlen der ersten zehn Primzahlen

Primzahlen eigenstdndig erkldren
Aufzdhlen der ersten zehn Primzahlen

Begriffe ,Primzahlen und
,Primzahlzwillinge“ eigenstandig erkldren
Aufzahlen der ersten zehn Primzahlen

Primfaktorenzerlegung

Einfache Beispiele zur
Primfaktorenzerlegung
Hilfestellung: erstes Beispiel bereits gelost

Beispiele zur Primfaktorenzerlegung
Hilfestellung: erstes Beispiel bereits geldst

Anspruchsvollere Beispiele zur
Primfaktorenzerlegung
Hilfestellung: erstes Beispiel bereits gelost

Euklidischer Algorithmus

Einfache Beispiele
Hilfestellung: Infobox zum Rechenvorgang

Mittlere Beispiele
Hilfestellung: Infobox zum Rechenvorgang

Anspruchsvollere Beispiele
Ein Beispiel mit teilerfremden Zahlen
Hilfestellung: Infobox zum Rechenvorgang

ggT
(groBter gemeinsamer Teiller)

Hilfestellung: Definition des ggT
Beispiele mit und ohne bereits vorhandener
Primfaktorenzerlegung

Fragestellung: Erkldre den Begriff ggT.
Beispiele zum ggT

Fragestellung: Erkldre den Begriff ggT.
Fragestellung: Was bedeutet teilerfremd ?
Beispiele zum ggT

kgV
(kleinstes gemeinsames Vielfaches)

Hilfestellung: Definition des kgV
Beispiele mit und ohne bereits vorhandener
Primfaktorenzerlegung

Fragestellung: Erkldre den Begriff kgV.
Beispiele zum kgV

Fragestellung: Erkldre den Begriff kgV.
Anspruchsvollere Beispiele zum kgV

Zusammenhang von ggT und kgV

Einfache Beispiele inkl. Probe
Hilfestellung: Infobox

Beispiele mit je zwei Zahlen inkl. Probe

Beispiele mit je drei Zahlen inkl. Probe
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TEILBARKEIT NATURLICHER ZAHLEN

[Name: ] [Klasse: ]

Trage hier immer den Titel deiner Aufgabenkdrtchen ein und
hake sie ab, wenn du sie fertig bearbeitet hast.

Schuler/in

Lehrer/in
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NOTIZEN: >

So ging es mir be|m é
Thema Teilbarkeit: N
(Selbstemschatzung g




TEILBARKEIT NATURLICHER ZAHLEN

[Name: ] [Klasse: ] é g
Trage hier den Ttel deiner bearbeiteten Aufgabenkdrtchen ein: § §

! O

. O

: O

‘ O

: O

: O

7 O

: O

: O

o O

NOTIZEN: >

(’///,//’/, Al
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So ging es mir beim
Thema Teilbarkeit:
(Selbsteinschdtzung)
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TEILBARKEIT NATURLICHER ZAHLEN

[Name: ] [Klasse: ] é é
Trage hier den Titel deiner bearbeiteten Aufgabenkdrtchen ein: é §

1 O

2 Q

3 @)

1 @)

5 @)

6 @)

7 O

g @)

9 @)

10 O

11 O

12 O

13 O

1 O

15 O

/ /r}

NOTIZEN: > o\

"

N

S

So ging es mir beim
Thema Teilbarkeit:
(Selbsteinschdtzung)
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TEILBARKEIT NATURLICHER ZAHLEN

[Name: ] [Klasse: ]

Trage hier den Titel deiner bearbeiteten Aufgabenkdrtchen ein:

Schuler/in
Lehrer/in

1

2
3
L
5
6
7
8
9

10

11

12

13

5

1

16

17

18

19

20

21

27

0000000000000 0000500000

So ging es mir beim
Thema Teilbarkeit:
(Selbsteinschdtzung)
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VIELFACHE (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

Schreibe Jeweils die ersten funf Elemente der Vielfachenmengen auf. Suche
anschlieBend die Loésungen im Kdstchen.

a V(2) -1 7 ¢} d v20)-1 7 ¢
by van -1 7} e) V(25) -1
c) V(I2) -1 7 } £) V(200) - 1

2 400 6 6
20 ) 3 - 200

800 11
125 - 40 1000 10

33 100 o T 25

© unterrichtmitspass

VIELFACHE

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

1. Erklgre die Begriffe ,Vielfache® und ,Vielfachenmenge*.

a) Vielfache: ..

b) Vielfachenmenge: ...

2. Schreibe jewells die ersten funf Elemente der Vielfachenmengen auf.

a V3 -1 7 } d VBO)-1 7 ¢
b) VO) -1 7 '} e) V22) -1 7 %
c) V(15 -1 7 } ) vaoo)-1 7 ¢
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V(2) ={2,4,6,8 10, ..)

b) V(1) ={11,22, 33, 44,55, ...)

o) V(12) ={12, 24, 36, 48, 60, ...)

d) V(20) = {20, 40, 60, 80, 100, ...}

e) V(29) = (25,50, 75, 100, 125, ...)

f)  V(200) = {200,400, 600, 800, 1000, ...}

a) Vielfaohe:\ Multipliziert man eine Zahl mit 1, 2, 3, ... erhdlt man die
Vielfachen dieser Zahl.

b) Vielfachenmenge: Fasst man die Vielfachen in Mengenklammern zusammen,
erhdlt man die unendliche Vielfachenmenge.

a) V(8 =1{36,9 12,15, ..}

b) V(10) = {10, 20, 30, 40, 50, ...)

o) V(15) ={15,30,45, 60, 79, ...)

d) V(80) = {80, 60, 90, 120, 150, ...)

e) V(22) ={(22,44, 66, 88,110, ...)

f) V(100) = {100, 200, 300, 400, 500, ...}



VIELFACHE

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

1. Erklgre die Begriffe ,Vielfache® und ,Vielfachenmenge*.

a) Vielfache: ..

b) Vielfachenmenge: ...

2. Gib die gesuchten Vielfachen Je als Vielfachenmengen an.

2) Wie lauten die ersten funf Vielfachen von 2, die gréBer als 17 sind?
b) Z3hle alle Vielfachen von 10 auf, die kleiner als 85 sind.

¢) Nenne alle Vielfachen von 15, die gréBer als 60 und Kleiner als 121 sind.

© unterrichtmitspass

TEILER (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

Gib die gesuchten Teilermengen an. Suche anschlieBend die Losungen im
Kdastchen.

2 T20) -{ 2 } &) TGO)-1 7 %
b) TQD -1 2 } e) T®3) -1 7 }
c) TGO)-1 72 F £ TACO)-1 7 ¢

0 2 4 1 3
2 3 1 20 100

1
0 gy 3 5 27 30

63 d 1 15

2 10 9 Z 5 10 25 1
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a) Vielfache: Multipliziert man eine Zahl mit 1, 2, 3, ... erhdlt man die
Vielfachen dieser Zahl.

b) Vielfachenmenge: Fasst man die Vielfachen in Mengenklammern zusammen,
erhdlt man die unendliche Vielfachenmenge.

a) V(2) ={...18 20,2224, 26, ..}

b) V(10) = {10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, ...}

c) V(1) ={..., 79,90, 103, 120, ...}

Q

) T(
b) T(
) T(
d) T(50)={1,2,5, 10,25, 50)

O

30) ={1,2,3,5,6, 10, 13, 30}

e) T(63) ={1,3 %09, 21,63
f) T(100) ={1,2,4,5, 10, 20, 25, 50, 100}



TEILER

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

1. Erklare die Begriffe ,Teiler und ,Teilermenge®.

a) Teiler:

b) Teilermenge:

2. Schreibe jewells die gesuchten Teilermengen auf.

a T3 -1 7 % d TBO0-1 7 }
b) TUO) -1 7 % e) T22) -1 2 '}
c) T®) -1 7 % f) TA0O)-1 7 '}
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TEILER (@
INFORMATION

Eine ,vollkommene Zahl“ (auch ,perfekte Zahl®) ist eine natirliche Zahl, die
gleich gro3 wie die Summe ihrer Teiler auBer sie selbst ist.

Beispiel: T(6)={1,2,3,6}) ——> 1+2+3=6
6 ist eine vollkommene Zahl.

Uberprife, ob die folgenden Zahlen auch vollkommene Zahlen sind.

a) 28
b) 36
c) 200
d) 496

© unterrichtmitspass




a

b)

c)

d)

LOSUNG

a) Teiler: " Eine naturliche Zahl, die eine andere Zahl ohne Rest teilt,
nennt man Teiler.

b) Teillermenge:  Wenn man dlle Teiler einer Zahl in Mengenklammern
zusammenfasst, nennt man das eine Teilermenge.
a) T(3) ={1,3)

b) T(10) =(1, 2,5, 10)

/\/\

c) T(19) =(1, 3,5, 15)
d) T(80)=(1,2,3,5,6, 10, 19, 30}
e) T(22) ={1,2, 1, 22)

f) T(100) ={1,2,4,5, 10, 20, 25, 50, 100}

LOSUNG

T(28) = (1, 2,4, 7, 14, 28)

1+2+4+7+ 4= 2=8 2.8 ist eine vollkommene Zahl.

T(36)=1{12, 34 6, 9 12, 18, 36)

1+2+3+4+6+9+12+18:£

T(200)={12,4,5, 8, 10, 20, 25, 40O, 50, 100, 200}
1+2+4+5+8+10+7_O+25+40+50+100:2=65
T(496) ={1,2,4, 8, 16, 31, 62, 124, 248, 496)

496 ist eine
1+24+4+8+16+31+62+ 124 + 248 = L+9=6 vollkommene Zahl.



TEXTRECHNUNGEN @i:»

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l6se sie.

3) In einer Klasse sind 28 Kinder. Im Sportunterricht
sollen sie sich in gleich groBe Gruppen aufteilen. Welche
GruppengroBen sind moglich, wenn eine Gruppe aus
mindestens zwei Kindern bestehen soll?

b) 150 Spielkarten sollen in Form eines Rechtecks auf dem
Tisch angeordnet werden. Welche Maglichkeiten gibt es?
Gib die Seitenlangen (-Anzahl der Kartchen) an.

© unterrichtmitspass

TEXTRECHNUNGEN @i:»

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und lose sie.

a) Hanna verkauft auf dem Flohmarkt ale Artikel far
denselben Preis. Am Ende z3hlt sie ihre Einnahmen. Sie
hat 234€ eingenommen. Wie viel hat Hanna fir einen
Artikel verlangt? Z3hle alle Moglichkeiten auf.

b) Beieinem Dorffest marschiert eine Blasmusikkapelle mit
56 Musikanten in geordneten Reihen. In jeder Reihe
befinden sich gleich viele Musikanten. Aus wie vielen
Reihen kann diese Formation bestehen?

© unterrichtmitspass




LOSUNG

a)  T(28) =(1, 2,4, 7 M, 28)
W,

A: Es konnen 2 Gruppen mit ™ Kindern, 4 Gruppen mit 7 Kindern, 7 Gruppen
mit 4 Kindern oder 14 Gruppen mit 2 Kindern gebildet werden.

b) T(150) =1{1,2,3,9,6,10, 15, 25, 30, 50, 73, 150}

&Sy,

A: Das Rechteck kann die Seitenldgngen 1und 150, 2 und 79, 3 und 50, 5 und 30,
6 und 25 oder 10 und 15 haben.

LOSUNG

a) T(234) =(1,2,3,6,9, 13,18, 26, 39, 78, 117, 234)
—

QX )

A: Hanna hat ...
... 1 Artikel fur 150€ oder 190 Artikel fir 1€ verkauft.
... 2 Artikel far 117€ oder 117 Artikel fUr 2€ verkauft.
....3 Artikel fur 78€ oder 78 Artikel fur 3€ verkauft.
... 6 Artikel far 39€ oder 39 Artikel fur 6€ verkauft.
... 9 Artikel far 26€ oder 26 Artikel fur 9€ verkauft.
... 13 Artikel fur 18€ oder 18 Artikel far 13€ verkauft.

b) T(56) ={1, 2,4, 7 8 1, 28, 56)

N

A: Die Formation kann aus 1, 2, 4, 7, 8, 24, 28 oder 56 Reihen bestehen.




TEXTRECHNUNGEN

Ubertrage die Aufgabenstellung in dein Heft und lose sie.

O

64 Madchen haben sich far ein Tennisturnier angemeldet.

Das Tuwrnier wird nach dem Kk.o.-System oespielt. Das

bedeutet, wer ein Spiel verliert scheidet sofort aus. Die

Grewinnerinnen spielen in der nachsten Runde.

3)  Wie viele Madchen sind in der zweiten Runde?
b)  Wie viele Madchen sind im Halbfinale?

c) Wie viele Spiele muss ein Madchen gewinnen, um das

ganze Turnier zu gewinnen?

© unterrichtmitspass

TEILBARKEITSREGELN

O

Ubertrage die Tabelle in dein Heft. Kreuze dann an, wodurch die Zahlen der
ersten Zeile teilbar sind. Verwende dabei die gelernten Teilbarkeitsregeln.

25 [100[120]321{83T{ 1440 |5 445 | 3 65

94912

b6 214

2 teilt ..

3 teilt ...

5 teilt ..
9 teilt ..
10 teilt ...

4 teilt . /
\

© unterriohtmitsp&éé




a)  Inder zweiten Runde sind es nur noch 32 Madchen.

b)  Im Halbfinale (5. Runde) sind es noch 4 Madchen.

c) Um das Turnier zu gewinnen, muss ein Mddchen insgesamt sechs Spiele

gewinnen.

25 (100120 321|837 1440 | 5 445 | 3765 | 9 912 |56 214
2 teilt ... X | X X X | X
3 teit ... XXX X | X | X | X ]| X
4 teilt .. X | X X X

Steit .. | X | X | X X | X | X

9 teilt .. X| X | X X
10 teilt ... X | X X




TEILBARKEITSREGELN

Welche Ziffern missen Jeweils an der leeren Stellen ([ ]) stehen, damtt die

Aussagen wahr sind?

@

a) 2 11731 Ziffer(n):
b) 4 |1 520[] Ziffer(n):
¢) 9 112[74 Ziffer(n):
d 3 11375 Ziffer(n):
e) 3 +523[] Ziffer(n):
£ 25 | 1005 Ziffer(n):
o) 5 |12[]5 Ziffer(n): :
hy 9 t[]14 Ziffer(n): E
TEILBARKEITSREGELN (@

Erkldre die folgenden Teilbarkeitsregeln schriftlich und nenne jeweils

mindestens ein Beispiel.

3) Eine Zahl ist durch 2 teilbar, wemn ...
b) Eine Zahl ist durch 3 teilbar, wenn ...
¢) Eine Zahl ist durch 4 teilbar, wenn ...
d) Eine Zahl ist durch 5 teilbar, wenn ...

e) Eine Zahl ist durch 6 teilbar, wemn ...
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LOSUNG

a) I Ziffer(n):  0,2,4,6,8

b) | Ziffer(n): 0,4, 8

o) 9 | 12[ 4+ Ziffer(n): 2

d 3 | 13[] Ziffer(n):  0,8,6,9

e) 3 }+523] Ziffer(n): 0, 1,3,4,6,7 9

f) 25 | 1[]5 Ziffer(n): 2,7

9 5 |12[]p Ziffer(n):  0,1,2,3,4,5,6,7,8,9
h) 9 [ J1u4 Ziffer(n):  1,2,3,9,6,7,8,9

a) Eine Zahl ist durch 2 teilbar, wenn sie gerade ist.

Beispiel: 2 | 10
b) Eine Zahl ist durch 3 teilbar, wenn ihre Quersumme durch 3 tellbar Ist.
Beisplel: 3 | 321 (well 3+2+1=6 und 6 Ist durch 3 teilbar)

c) Eine Zahl ist durch 4 teilbar, wenn die letzten zwel Stellen durch 4 teilbar sind.
Beispiel: 4 | 5928 (well 28 durch 4 teilbar ist)

d) Eine Zahl ist durch 5 teilbar, wenn an der Einerstelle eine O oder 5 steht.
Beispiel: 5 | 7 095

e) Eine Zahl ist durch 6 teilbar, wenn sie durch 2 und durch 3 tellbar ist.
Beispiel: 6 | 30 702 (well gerade und 3+0+7+0+2=12)



PRIMZAHLEN

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

1. Woran erkennt man Primzahlen? Vervollstdndige die Satze.

©

Primzahlen haben alle genau ......... Teiler.
Ein Teiler ist immer ... .
Dexr andere Teiler st o, .
2. Zdhle die ersten zehn Primzahlen auf.
) ? ) ? ] ? ? )
2,7 7
5
PRIMZAHLEN O

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.
1. was sind Primzahlen?

Primzahlen sind ...
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1. Primzahlen haben alle genau zwei Teiler.

Ein Teiler ist immer 1.

Der andere Teiler ist die Zahl selber.

2. 2,8, 95, 7 11, 18, 17,19, 23, 29

1. Primzahlen sind Zahlen, die genau zwei Teiler haben. Ein Teiler ist 1
und der andere die Zahl selber.

2. 2,8, 95, 7 11, 18, 17, 19, 23, 29



PRIMZAHLEN

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.
1. was sind Primzahlen?

Primzahlen sind ...

2. Was sind Primzahlzwillinge?

Primzahizwilinge sing ...
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PRIMFAKTORENZERLEGUNG

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

Zerlege die folgenden Zahlen in ein Produkt von Primfaktoren.

6|2 b) 12
3|3

1

6 -2 .3

25 d) 54

96 f) 120
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d.

Primzahlen sind Zahlen, die genau zwei Teiler haben. Ein Teiler ist 1

und der andere die Zahl selber.

Primzahlzwillinge sind Primzahlen, die zueinander den Abstand 2 haben.

Beispiele: 3 und 5
17T und 13
29 und 31

2, 3,95, 7 1,13 17,19, 23, 29

LOSUNG

a) b) 1

S WoONR
WNN

12=292 43

e) 96
48
24
12
6
3

O4 =2 333 1

Aouoﬁu‘
WW N
DNNNNN

96 = 20202070703

c) 25|95
019

23=093

f) 120
60

30

1

)

1

VW NN N

120 = 202020343



PRIMFAKTORENZERLEGUNG (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

Zerlege die folgenden Zahlen in ein Produkt von Primfaktoren.

a) 6|2 b) 30
3|3
1
6 -2 .3
c) 43 d) TIO
e) 625 £) 4125
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PRIMFAKTORENZERLEGUNG

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

Zerlege die folgenden Zahlen in ein Produkt von Primfaktoren.

% b) c) 144

£ 1003
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c) 48
24
12
6
3

1

WBNNN N

48 = 202020243

d) 770|2 e) 625|5 f) 41253
3855 1255 1875|5
777 25|5 275(5

1[11 515 55|5
1 1 111 11
770 = 24507071 625 = He5e5e5

41235 = 3e3¢3¢D¢11

LOSUNG

a) b) 75|83 o) Y |2
25(5 72 |2
515 36|2
1 182
93
79=3e5e5 3|3

1

THY = 20202026363
d 256|2

128|2 e) Y4202 f) 10082
642 210(2 504 |2
3212 10513 252 |2
16(2 35|5 126 |2
8|2 7|7 63 (3
42 1 21(3
212 7|7

1 420 = 22036567 1

236 = 20207070707 077 1008 = 2202 ¢2 0337



EUKLIDISCHER ALGORITHMUS (@

INFORMATION

Mit dem euklidischen Algorithmus kann man den ggT zweier Zahlen ohne
Primfaktorenzerlegung berechnen.

ggT(140,325)=? — 325 : 140 =2 ;45 Rest
40 :45 = 3 ;5 Rest
45:5=9;0Rest —, ggT(™O,325)=5

Der ggT entspricht dem letzten Divisor (mit dem der Rest O erreicht wird).

Bestimme jeweils rechnerisch den gréBten gemeinsamen Teiler (ggT).

2) 99T(0, 15)
b) 99T(36,80)
¢) 99T(U5, 42)
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EUKLIDISCHER ALGORITHMUS (@

INFORMATION

Mit dem euklidischen Algorithmus kann man den ggT zweier Zahlen ohne
Primfaktorenzerlegung berechnen.

ggT(140,325)=? — 325 : 140 =2 ;45 Rest
40 :45 = 3 ;5 Rest
45:9=9;0Rest —, ggT(™HO,325)=5

Der ggT entspricht dem letzten Divisor (mit dem der Rest O erreicht wird).

Bestimme jeweils rechnerisch den gréBten gemeinsamen Teiler (ggT).

2) 99T(36,96) -
b) 99T(25,135) -
¢) 99T(340,430) -

© unterrichtmitspass




LOSUNG

&

a) ggT(10,13) = ° b) ggT(36,80) = ?
19:10=1;5 Rest 80 :36 =2 ;8 Rest
10:9=2;0 Rest 36 :8=4;4 Rest

8:4=2;0 Rest
99T (10, 19) = 3

99T (86, 80) =4
c) ggT(15,42) = °
42 : 15 =2 ;12 Rest
19:12 =1, 3 Rest
12 :3=4;0 Rest

99T (15,42) = 8

a) 9gT(86,96) = °? b) ggT(25,135) = @
96 :36 =2 ;24 Rest 1835 : 25 =95 ; 10 Rest
386 :24 =1; 12 Rest 293 :10 =2 ;95 Rest
24 :12 =2 ;0 Rest 10:95=2;0 Rest
99T (36, 96) = 12 ggT(25,135) =5

c) ggT(840,430) = ?

430 : 340 = 1; 90 Rest
340 : 90 = 3 ; 70 Rest
90 : 70 =1; 20 Rest
70 :20=3; 10 Rest
20:10 =2 ;0 Rest

ggT (840, 430) = 10



EUKLIDISCHER ALGORITHMUS (@

INFORMATION

Mit dem euklidischen Algorithmus kann man den ggT zweier Zahlen ohne
Primfaktorenzerlegung berechnen.

ggT(140,325)=? — 325 : 140 =2 ;45 Rest
40 :45 = 3 ;5 Rest
45:9=9;0Rest — ggT(™HO,325)=5

Der ggT entspricht dem letzten Divisor (mit dem der Rest O erreicht wird).

Bestimme jeweils rechnerisch den gréBten gemeinsamen Teiler (ggT).

2) 9aT(1200,1848) - 7
b) 99T(135,999) - ?
¢) 99T(150,1001) - ?

© unterrichtmitspass

GROBTER GEMEINSAMER TEILER (@

Der ggT ist die groBte Zahl, durch die zwei natlrliche Zahlen teilbar sind.

1. Finde die gemeinsamen Primfaktoren und berechne den ggT.

3) 453 T3 b) 26|12 393
5|3 2|5 13|13 13|13
5|5 5|5 1 1
1 1
0aT(45,5) - .« - 90T(26,30) -

3) 99T(@12) - ? b) 99T(16,24) - 7 H
¢) 99TUO,15) = 7
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LOSUNG

a) 1848 : 1200 = 1; 648 Rest b) 999 :133 =7 ;34 Rest
1200 : 648 = 1; 992 Rest 1809 :94 =2 ; 27 Rest
648 : 992 = 1; 96 Rest o4 :27=12;0 Rest
052 :96 =9 ; 72 Rest
96 : 72 =1; 24 Rest ggT(183,999) = 27

72 124 =3 ;0 Rest
ggT (1200, 1848) = 24

¢) 1001:150 = 6 ; 101 Rest
190 :101=1; 49 Rest
101:49 =2 ; 3 Rest

49 :3=16; 1 Rest
3:1=3;0 Rest

ggT (150, 1007) = 1_ Das bedeutet, 1001 und 150 sind teilerfremd.

LOSUNG

b) 26
13
1

2 39

@ 13

1

3
B

ggT(26,39) = 18

2.9 9 2|2 b) 16 24| 7 c) 10|2 B
313 6|2 8 12|z 5 5|7
1 3| & 4 6|2 1 1
1 2|2 3|3
1 1

ggT(16,24) =222 =8 ggT(10,15) = 5_



GROBTER GEMEINSAMER TEILER (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.
1. Erklgre den Begriff ggT.
Der gaT ...

2) 99T(28,63) - 2
b) 99T(64,7T2) - 7
¢) 09T(42,68) - 2

GROBTER GEMEINSAMER TEILER (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

1. Erklare den Begriff ggT.
Der 9T ..

2. Was bedeutet teilerfremd? ( Q

Wenn ...

3. Erstelle die Primfaktorenzerlegung und ermittle den ggT.
a) 991(33,250) - 7
b) 99T(168,312) - 7
c) 991(64,80,108)- 7

© unterrichtmitspass




1. Der ggT (groBte gemeinsame Teiler) ist die groBtmogliche Zahl, die zwei naturliche

Zahlen ohne Rest teilt.

2.0) 28|2 63]3 b) 64
Hl2 21|3 32
7B 7 16
1 1 8

H
2
1

ggT(28,63) = 7

72\ Z
36| 2
18| 2
9|3
3|3
1

ggT(64,72):2'2-2:é

7|7

68| 2
34| 2
17|17
1

99T (42, 68) = 2

1. Der ggT (groBte gemeinsame Teiler) ist die groBtmogliche Zahl, die zwei natlrliche

Zahlen ohne Rest teilt.

2. Wenn zwei Zahlen keine gemeinsamen Primfaktoren haben, haben sie nur den
gemeinsamen Teiler 1. Diese Zahlen nennt man dann teilerfremd.

3.a) 33|3 250 2 b) 168(2)
{1 12595 84(2)
1 25| 5 42(2)
519 21(3)
1 717
1
teilerfremd

ggT (83, 230) =

312
196
78
39
13
1

3 A NN\

c)

99T (168, 312)= 2223 = 214

o4
32

16
8
m
2
1

gg T (64, 80, 108) = 2 « 2

NNNN@I\‘)

80
40
20
10

AN N NN

108
o4
27

W wONN

-4



KLEINSTES GEMEINSAMES VIELFACHES (@

Das kgV ist die kleinste Zahl, die in beiden Vielfachmengen vorkommt.

1. Finde die gemeinsamen Primfaktoren und berechne das kgV.

a) 2002 30|2 b) 10|2 45|3
102 15]3 5(5 15]3
515 515 1 515
1 1 1
kgV(20,30)= « .« . - kgv(10,45)- . . . =

a) koV(4,12) - 7 b) kgV(16,24) -
¢) kogV1O, 15) - 7

© unterrichtmitspass

KLEINSTES GEMEINSAMES VIELFACHES (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

1. Erklére den Begriff kgV.

Das kgV ...
7 \
2. Erstelle die Primfaktorenzerlegung und ermittle das kgV. @
U

?

? C

2) kgV(28, 63)

b) kgV(64,T2)

n
~)

c) koV(42, 68)
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102  45]3
5 5] 3
1 5|3
1
kgV(20,30)= 2 ¢ 5 ¢ 2 « 3 = 60 kgV(10,45)= 5 ¢« 2 « 3 « 3 =90
2,
a) 9 12]2 b) 16 24| 7 o) 10]2 193
3|13 6|2 8 12| 2 5 5|7
1 3| & Y4 6|2 1 1
1 2 |2 3|3
1 1 kgV/ (10, 15) = De243 = 30

kgV/(9, 12) = 3e3s202 = 36
T kgV(16, 24) = 202020243 = 48

LOSUNG

1. Das kgV (kleinstE gemeinsame Vielfache) von zwei natlrlichen Zahlen, ist die
kleinste Zahl, die in beiden Vielfachmengen enthalten ist.

2.

a) 28|2 63|23 b) 64 72| 2 ©) 42(2) e8|z
Hl2 21|3 32 36| 2 21| 3 34| 2
71H 7|7 16 18| 2 17 [ 17
1 1 8|72 9|3 1 1

4|2 3|3
2|2 1
1
kgV(28, 63) = kgV(64, 72) = kgV(42, 68) =

= 702020363 = 2352 = 20707 02020703e3 = 376 = 2030702077 = 1428



KLEINSTES GEMEINSAMES VIELFACHES (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

1. Erklére den Begriff kgV.
Das kgV ...

2. Erstelle die Primfaktorenzerlegung und ermittle das kgV.

2) kgV(33,250) - 2

?

b) kaVI(163, 312)

¢) kgV(e4,80,108)- 7

© unterrichtmitspass

ggT UND kgV (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und lose sie.

INFORMATION
Der ggT von zwei Zahlen ist die groBtmdgliche Zahl, durch die beide

Zahlen ohne Rest geteilt werden kdnnen.

« Das kgV von zwei Zghlen ist die kleinste Zahl, in der die beide
gegebenen Zahlen enthalten sind.

« Wenn man zwei Zahlen multipliziert, kommt das gleiche heraus, wie
wenn man den ggT und das kgV der Zahlen multipliziert. Diese
Eigenschaft kannst du als Probe verwenden.

Bestimme jeweils den ggT und das kgV und mache die Probe.

a) 99T(4,18)-7  b)ggTUO, 15) - 7 c) 991(16,24) - 7
kgV(9,18) - 7 kgV(0, 15) - ? kgV(16, 24) - ¢
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1. Das kgV (kleinste gemeinsame Vielfache) von zwei natlrlichen Zahlen ist die kleinste
Zahl, die in beiden Vielfachmengen enthalten ist.

2.
a) 33|3 250| 2 b) 168/(2) 312|2 c) 64 80|72 08| 2
{1 1255 84|(2) 1962 32 YolzZ 4| Z
1 25195 uz2iz) 78|42 6|2] 20|z 27|83
519 21(3) 89|45 8 0|4 9|3
1 7|7 1313 4|2 515 3|3
1 1 2|2 1 1
teilerfremd 1
kgV/(33, 250) = kgV (168, 312) = kgV (64, 80, 108) =
= BeT102050505 = 8250 = 20202037413 = 2 184 = 0707 020202030333 = 8640
Probe:
a) 9 8|2  ggT(3,18)=8+3=9 | P el18)=162
3 9|8 :
1 3|3 kgV(9, 18)=33+2 =18 | 9emB=162 /
1 : T1
b) ]2 15|38  ggT(l0,19)=5 | 10+15=150
o) 9) T : HE
1 1 kgV(10, 15) =5+ 2 « 3 = 30 ! 5-30:15_0\/
o) ggT(16,2)=2+2+2-8 | 16. 24 = 384
(gV(16, 24)=2+2+2+2 3-8 Be+48=384

~ O
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ggT UND kgV (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

Bestimme jeweils den ggT und das kgV und mache die Probe.

I
=~

2)  99T(30,18)
kgV(30, 18)

"
“~)

?
?

b)  agT(2T, 36)
kgV(2T, 36)

¢) 09T(5,12) - ?
koV(5,12) - 7
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ggl UND kgV (@

Ubertrage die Aufgabenstellungen in dein Heft und l&se sie.

Bestimme jeweils den ggT und das kgV zu den drei gegebenen Zahlen.

2)  99T(5,20,25) - ?
kaV(5, 20, 25) = ?
b) 99T(27,18,54) = ?
kgV(2T,18,54) - 7

¢) 09T(12,30,36) - ?
kgV(12,30,36) = ?
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LOSUNG

Probe:
a) 302 182 9oT(30,18)=2+3=6 |30+ 18 = 540
15 9|7 H :
515 3|3 kgV(30,18)=2+3+58=90 | 6090:54_0\/
1 1 | : 1
b) 27|(3) 36|2 99T (27,36)=33=9 | 27 +86=972
9 18|12 : 1
3|3 9|3 kgV(27,36)=3¢3e322 =108 9e.108=972
1 38 _I 1
1 \
c) 5|5 12/2 ggT(5,12) = 1 teilerfremd" i 512 =60
1 6|2 T i T 1
3|3 kgV(5,12) = 5+22+3=60 | 1+60=60
1 T[] T

¢

LOSUNG

7 99T (3, 20, 25) =5
5 —

kgV(3,20,25) =552 2 =

pa—

0

b) 27|®  18]2] 542 ggT(27,18,94) =8+3= 9
9(3) 9|3 277 T
3 (3 3|3 93 kgV(27,18,54) =3e3e3e2 =54
1 1 3|3 1
1
c) 12|@ 302 36|Z 99T(12,30,36) =2 3= 6
62| 15|18 18| T
313 5|5 9|8 kgV(12,30,36) =2 325 3= 180
1 1 3|3 N
1




